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Цель данной работы: систематизировать, обобщить, расширить знания и умения, связанные с решением тригонометрических уравнений.

Тригонометрия возникла в древние времена из потребностей людей при ведении расчетов, связанных с земельными работами (для определения расстояния до недоступных предметов, составления географических карт).

Древнегреческие математики, используя элементы тригонометрии для решения прямоугольных треугольников, фактически составляли и решали простейшие тригонометрические уравнения типа 
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Учение о решении тригонометрических уравнений формировалось с развитием теории тригонометрических функций, а также черпало из алгебры общие методы их решения.
К сожалению, нельзя указать общего метода решения тригонометрических уравнений, почти каждое из них (кроме простейших) требует особого подхода.

Проблема решения тригонометрических уравнений состоит не в большом количестве разнообразных формул, а в выборе направления, по которому необходимо двигаться для решения уравнения.
Первый шаг на пути решения тригонометрического уравнения – это попытка отнести его к какому-либо типу, и если это удаётся, то применить характерный для данного типа метод решения.
В тоже время любой метод решения тригонометрических уравнений состоит в том, чтобы привести их к решению простейших тригонометрических уравнений.

В школьном курсе математики изучаются лишь универсальные методы решения уравнений (например, замена переменной или разложение на множители). А сами уравнения, в основном, заранее соотнесены с тем или иным методом решения. Хотя на самом деле одно и тоже уравнение можно решить разными методами. В научной математической литературе можно найти десять наиболее часто встречаемых методов решения тригонометрических уравнений.

Исследование, проведенное среди учащихся 10-11 классов, говорит о том, что из всех предложенных методов им хорошо знакомы универсальные методы, с которыми они познакомились на уроках математики. Но отрадно и то, что есть такие учащиеся, которым знакомы все предложенные методы. (Приложение 1)
Как видно из диаграммы наиболее применяемыми при решении уравнений являются следующие методы:
· решение тригонометрических уравнений разложением на множители.
· решение тригонометрических уравнений, сводящихся к квадратным.

· решение однородных уравнений,
отнесённые к универсальным.
Продолжим разговор о методах решения тригонометрических уравнений на примере уравнения 
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Как вы думаете, сколькими способами можно решить это уравнение? 

(Приложение 2)
Как видно из диаграммы в основном учащиеся решили уравнение тремя наиболее знакомыми им методами, которые опять же можно отнести к универсальным.
В исследовательской работе предложено решение этого уравнения семью методами.
При рассмотрении методов решения тригонометрических уравнений мы еще раз убеждаемся, что некоторые методы действительно являются универсальными, а другие именно специфическими, то есть применяемыми только в тригонометрии. Но самое главное то, что получаем ещё раз подтверждение: любой метод решения тригонометрических уравнений сводится к решению простейших тригонометрических уравнений.

И действительно был прав Лейбниц некогда сказавший: «Метод решения хорош, если с самого начала мы можем предвидеть – и впоследствии подтвердить это, – что следуя этому методу, мы достигнем цели».

Приложение 1.
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Приложение 2.
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